COMPITI DELLE VACANZE di MATEMATICA futura 5LES

Svolgi, PER OGNI tipologia di esercizio, ALMENO 5 esercizi tra quelli proposti. Svo
un maggior numero di esercizi se non
Risolvi gli esercizi inserendo sempre le regole che utilizzi;

Per chi deve rafforzare la preparaziosseolgere il maggior numero dsercizitra quelli
proposti;

Rivedere e le regolearicate sutlrive.

Svolgi gli esercizi su fogli (pinzati tra loro e/ inseriti in una busta di plastica) da cons
il primo giorno al rientro delle vacanze alla professoressa per essere valutati;

ESPONENZIALI

=
EZT] Risolvi 3+ = \”T?.

potenze con la stessa base:
uguagliamo gli esponenti

Risolvi le seguenti equazioni esponenziali.

O EB8EEES

i [2] V33227 5]
52x=% -1 B =25 (6]
2% 1= 16 [g] d +2+Ve=V2 [impossibile |
2= 16-V2 g 3%.27 = 9% [1]
R W [_3 PR 8
5*=o=-V5 > tt“ = (t>0) 5|
x_g_\‘g_ _9- x+2 _ Slax+7 .
3= 7y | !:mg = V3 [—1]
#=2V2 1 = 2
3 x 31125 [_15] 8x—1=-€2x73 -2-
2] % 5 3]




Equazioni esponenziali con raccoglimenti

(135 | Risolviamo 75 - 25+-1 — 52+1 =—50,

2x
75:25%"1— 5%+l=—_50 — 3;.4-5?—5-521 =—50 - 5%(3-5)=-50 -
A : A
proprieta delle potenze raccogliamo 5

—2.5%=-50 - 5¥%=5 L 2x=2 — x=1
L A
dividiamo uguagliamo
per -2 gli esponenti

Risolvi le seguenti equazioni esponenziali.

EE) 25+9:-2r=40 2] KON 25+ 2% '=-25"147
EEd 3 5°+5+=8.5 3] EA 3> ++3 =12

B 3%—3*243*1=35 2] EE 4+ (292 -222=124
(130 JERVIR VS S URVG) [%] 144 I e e
ETT) 5-2%+2¢ %= 328 [6] [EITY 75+492 =2-V343

Particolari equazioni con potenze con basi diverse

180 Risolviamo 6-27*3 = 477 — 2.

— [r—
R
e [ — |

625 8=4-75-2% - 48242 =475 - 492 =47 -~ =L _ (%)=(%)2 ~x=2
p— 7 p—
dividiamo entrambi proprieta
i membri per 49 - 7~ delle potenze
Risolvi le seguenti equazioni esponenziali.
[ 52 =25 1] K 7= 1]
Jr+2 = x4 [_2] m 2] 3% — 2x+3 = gatl [_2]
2625 = 4-5%+ 2% [2] EEJ 25%2—4.5%2=25.5¥—4.2% [-3]

T

- —




Utilizziamo un’incognita ausiliaria

(157 Risolviamo lequazione 6 3¢— 3 = 15.

6-3*—3*=15 — 63—
At
seconda proprieta
delle potenze
a:a'=a"

o

272-52-3=0 — z=—73Vz=3

Sostituiamo nuovamente per tornare all'incognita x e risolviamo:

3 zlz—l — 3"=7l —

2 2

e z,=3 - 3¥*=3 - x=1.

L’equazione data ha per soluzione x = 1.

Risolvi le seguenti equazioni esponenziali utilizzando un’incognita ausiliaria.

B 39)2-43+3=0

) 4=2-2

m 8+2x+1=22x

9*—3=12.3%

P -9.3 3= 53
X _ cx — x—l_i

!:g!_S =0 25
2 _ 1

-----—3x7—1 3"75

24 8=+ 2

EZ2 10%+ 102+ = 101

95+ 9=10-3*

2x+3 4 gx+1= 320

-

B 21+ 23 x=17

&
315 - p-Lojy L 2odm

- 3x

3 A N z A
sostituiamoz =3¢ riduciamo allo stesso z+0
denominatore perché z
impossibile;
[0; 1] m 2% —15-2*—16=0
[impossibile] EEZN 3*+ 3! *=4
2] Y - Vi=4-27"
[11] .
BIf) (3*—5FP+1=3*-5
[-1;2] 2x
(174 ( é) - 12%+ 32=0
[0;—2]
EEE) —2-5%%24 2571 = 375
21 =77 °
B0 2%+ 2=17-4*
[-2] ===- -
[0 2] m 5x+2_4,51.—x_30=_52—x
[0;2] m 3*—31=3(2-3*+8-3)
4 3
ENI 179 B o g
[~ 1;3] 2-(3"+1)= 3-3*+ 1)

2:3*+1

=3

(4]

[0;1]
1

[2;2]
[impossibile |
[-2;—3]
[1]

31
[_ 2 2]
[0;— 1]
[2]
[1]

[impossibile |




DISEQUAZIONI ESPONENZIALI

| due membri si possono scrivere come potenze di uguale base

Risolvi:a.250-53>2;b.(%)x>$. seasl: a'>a”—t>z
= seOD<ca<l: a*>a—~tez
a. 250-5% >2 b (57 ) > + L
x 1) dividiamo entrambi ) Seviamoe o7 © 81
3 - N .
5° > i membri per 250 (L) S (l) come potenze di %
x 3 3 ;
52>5 labase 85> 1: sl 14 )labased 5 <i:
% > stesso verso cambiamo verso
nella disequazione < 4 nella disequazione
x>-9 x 3
(220 PEREY) [xsg] 335> 18 x> 2]
3% >8] [x=2] ETY 2*+4*<8 x<1]
752> 49 [x>0] PI8 9+2°—3-25*1—252> [x=<0]
x+8 x x—1
(5) S("é*) x<4 PO (i) < 64 [x >—2]
x+ 10
(%) <1 [x=-10] FYZY 0,1 < 100 x>-2]
X 5 . 3
e* =120 >3] EZ3 100* < 0,001 [x<72
é)x 2_7 2 x+3 5 x—2 1
3 (3<% =<3 g (37<(3) [+>-3
l)x 8 _ 2\ 4 2
(3] <% k<=3 pm (2] <(4) 2<x<2]
w2 o L _ 3 IvE-z 3
237 JE [x<-3 Ea (5] <3 [x#1]
x+l __ gqx-1_2.4% 3x+1
B 4 434> 1 x>2 oy 5*2—1>(%) [x<-3Vx>0]
€ Con le proprieta delle potenze, metti in evi- ~ FL 2%-3**!< 6 [x2 %
denza 4* nei tre termini del primo membro. - o 87 L6
6 Raccogli 4%, semplifica e concludi. E 4 3 [x >—2]




LOGARITMI

[ 74 | Applicando le proprietd dei logaritmi sviluppiamo lespressione log,

a> 0.
log,—%—
O —
8 13919
log; (af) — log, (13- ¥19) =
log,a — (log,13 +log, ¥19) =

6log,a —log;13 — %logz 19

) logaritmo di un quoziente

) logaritmo di un prodotto

) logaritmo di una potenza

a6
13419 <"

loga{b : G} =
log, % =log,b-log.c

log.t" = n-log.b
abc>0,a2z1,neR

log.b + log.c

Nell’ipotesi in cui tutte le lettere rappresentino numeri positivi, sviluppa le seguenti espressioni applicando le

proprieta dei logaritmi.

| 75 | log > [log3 — log2]
E) logVa [%logZ]
| 77 | 10g(4\/2_.) [ g logZ]

| 78 log

g 7log5 (iiabz)

[log3 — log5 — loga]

[logs3 + logsa + 2logsb]

lo \/_ lo 3+Llo a—logh
g g5 T 5 log g
lo 5“0- log5+ lo a72—710 b
e 8 g 7 108
E_ log\g 8\/_ [_ 31
og(a 4]loga+ 5logb+ —lo 77
log(a*b*V7) loga -+ Slogb+ 7 log

1 84 L M [3loga + log(a? + 1) — 2logb]

| 88 | Apphca le proprieta dei logaritmi per trasformare in un unico logaritmo 'espressione

-

2logs 10 + logs 25 —

COMPLETA LO SVOLGIMENTO

2logs 10 + logs 25 — % -logs 64 =

glogs 64.

logs 10> + logs 25 — logs v =

logs 100 - |
2500

—logs 4 =

logs =logs 625 =logs 5 =4

) logaritmo di una potenza
) logaritmo di un prodotto

) logaritmo di un quoziente

Applica le proprieta dei logaritmi per scrivere le seguenti espressioni sotto forma di un unico logaritmo, sup-

ponendo positivi tutti gli argomenti dei logaritmi.

m 10g3 + log7 — log6

X log, 50 —log, 300 +log, 3 [—1]
[ 91 | jlog81—10g7+log7 [1]
%log27+log3—log9 [0]
(03 | ol 1 1, 1

[ 93 Mo 0581 + 2log 373 log 9 +log2 [log2]
g _log3 % —log; % +log; V3 [* é

[log%] g _%[log335 —(log;7 —2logs5)] [logs5]
g 2In3 + In(2¢®) — In(18¢%) [~1]
g logsa + log;b —log,5 +log; % [log3 %]
g logsh — 2logsb + log56 log; k gzﬁ ]
o § log(%ﬂa); log(5b) [loglO ¢ E]
E Sin(x+2) -~ 2lnx +In(2) [1n 2(“2) ]




2log(x?— 1) — log(x+ 1) — log(x — 1) [log(x+ 1)(x—1)]

Ao 2
[log3 Vx(x+ 1)

%log3x+ 2logs(x+ 1) — log;7 7

log(x.— 1) + log(x — 2) — log(x + 3) [log (x_xli_(g_ 2)

[logz Va - (a+ 4)

1
7?[log2a + 2log,(a+ 4)]— log;(a— 1) 1

Lo
%(lqg7+logxflog3)+log\/3; [logxv7]
ey
o
o

_logg (;; +1) +5log, (x — 1) —4log, (x> — 1) [logz (xx;11)3

Trasformiamo il numero 5 in un logaritmo in base 2 e il numero % in un logaritmo in

base 10.
e o025 — 1_1 . _1 _ 3_
5=15 -_1‘— 5-log;2 = log,2° = log,;32 3=3'1=3 logio10 = logip 10~ = logio 10
S
log,2 per la proprieta nlog.b = log, b" logy,10

Trasforma i seguenti numeri in logaritmi nella base indicata.

m 1; —1; 3; %; base 2. m 1; —1; 0; 2; base 3.

- .- -

[logZZ; log, é;logz& log, ¥ 2] [log33; log; é;logg,l; 10g39]

Scrivi le seguenti espressioni sotto forma di un unico logaritmo, supponendo che tutti gli argomenti dei logaritmi
considerati siano positivi.

ETH log,15—log,5+4 [log, 48] KXY logs7-—1 [log3 ; ]
EET] log,3+2—log,12 0
€ Trasforma 4 in un logaritmo in base 2. 2 B 82 Lol
€ Applica le proprieta dei logaritmi. EIT) log:5—1+1log; 6 [log; 10]
1
EIT1 2+1log:6 llog;24] [EEED logs27-2log, 3+ llog, 6]
ETE] log7—1 [log 170] 118 | %logz 100 — (log,24 —log,6)+ 1 [log,5]

® Formula del cambiamento di base

[ 127 | Scriviamo log, 3 usando il logaritmo in base 10.

Utilizziamo la formula del cambiamento di base,incuia = 2,b = 3,c = 10: log,b
log,3 = log3 log.b= log.a
0822 = og2 - abe>0,az1,¢c21

Trasforma i seguenti logaritmi in un rapporto di logaritmi in base 10. Calcola poiil loro valore con la calcolatrice,
approssimando il risultato con quattro cifre decimali.

logs 7; log, 61; log, 10. EED) logs 99; log, 15; In8.
logs0,23; In100; log, 32. EEDD logs 50; log4080; logs 2.




Semplifica le seguenti espressioni senza utilizzare la calcolatrice.

+log;4 - log,7V2 V2 [log;28]

log,8 — Zlog 3

€ Trasforma logs3 e log,7 V2 in logaritmi in
base 3.

€) Sostituisci nell’espressione e semplifica.
€ Applica le proprieta dei logaritmi per otte-
nere un unico logaritmo.

EE7) log,7 log,16

EE] log,3-logs4 - log,5-logs6

[2]

[log,6]

m log;5 - logys9 [1]
!m loge5 - logs V6 [%]
m log;8-log,27 [ g ]
p log,536 + log;s % [0]
!In logs15 + %logz 15 [log,15]
!m (1+log,5) log4 [2]
@ _ln1000-10g6+logze‘ln16 [7]

EQUAZIONI LOGARITMICHE

PEER LYY Risolviamo equazione log, (x — 2) — log,(8 — x) =
q & g

e Condizioni di esistenza:

x—2>0 x> 2
8—x>0 —- x<8 - 2<x<8
x>0 x>0

e Risolviamo I'equazione.
Al secondo membro, poiché per la definizione
di logaritmo & log, @ = 1, possiamo scrivere:

3=3-1=3log,2=

Sostituiamo questo risultato nell’equazione
data e applichiamo le proprieta dei logaritmi.

log,;2* = log,8.

Risolvi le seguenti equazioni.
logsx + logs3 = logs6

log,(x+ 1) = 2log,3
log,(2x+ 11) =
2log(x—7) =

[
log,x— log,7 = log,(x — 1) [

(2]
(8]
log, (x + 10) [-1]

log25 12

)
|

7
6

log,x — 3.
loga(x — 2) — log,(8 — x) = log,x — log,8
log, >—= = o li li
82g_ o 8 ) uguagliamo gli

argomenti

x-2 _ x ) trasformiamo in

8—x 8 equazione intera
ricordando che

8(x—2)=x(8—x) 2<x<8

x*=16=10 < X, =—4 non accettabile

e Lasoluzione dell'equazione é&: x = 4.

;m logx —2log3 = log(x—1) [ g ]
_En logx — log(x+ 1) = log2 — log5 [%]
_Eﬂ log(x— 1)+ log(x— 3) = log8 [5]
log,x + log, (x — 1) = log,3x [4]
;m log,x + log; (x — 1) = 2log,x [impossibile |




DISEQUAZIONI LOGARITMICHE

Risolviamo: a. log); (2 — x) > log);(x +2); b. log, (20x) <—3.
5

a. Dobbiamo risolvere il seguente sistema.

x+2>0

[2—x>0
2—-x>x+2

—x>—2
x>—2 —

—2x>0

se a>1:log,b<log,c—~b<c
se 0<a<1: logsb <log.c — b>c

condizione di esistenza di log;4(2 — x) conb.c>0

condizione di esistenza di log,(x + 2)

disuguaglianza fra gli argomenti con lo stesso verso di quella fra i logaritmi,
dato che la base € maggiore di 1

x<2
x>—2

x<0

-2<x<0

—

b. Osserviamo che si puo scrivere

_3 _—3 1 _—31(]31 5 logl ( )4 :10g;_53 = log% 125

p—

log.a=1

nlog,,b

log, b”

e percio la disequazione assume la forma:

log, (20x) < log, 125.
5 5

Ora dobbiamo risolvere il seguente sistema.

{20x >0
20x > 125

{x >0
20x > 125

condizione di esistenza di log 1(20x)
5

disuguaglianza fra gli argomenti con verso opposto rispetto a quella fra i logaritmi,
essendo la base minore di 1

x>0
25

—

Risolvi le seguenti disequazioni.

logzx > 2

log,x <log,(3x— 1)

logy sx < logys(2 —x)

log(9 — x) =logl2

Inx <1

log, (x+ 1) > log, (4x)
3 3

logx <—1

log%x <2

log(x—3)=0

A0 00:0:08E08

logys(5 + 3x) = log, 52

[x>9] EZB log, (2x)>0 [0<x<é]
- 2

[xzé] EI7Y logs(5— x) < logs(5x + 2) H _x<5]
n1<x<2] E7TY log, 3+x)<log, (2x—3) [5<x<6]
[x<=3] 7Y log,(2— 5x) > 2 [x<—§]
[0<x<e] pm log, (45— 3) >~ 1 3 <x<?

1 -

[x>3]

1?’ logs( )<10g5 [-2<x<2]

0<x< "
[ e 15?] EZD log,(3x+x%) >1 [x <-4V x>1]
["> 16] E77Y logo, (x*—1)—loge,(1-x)>0 [—2<x<—1]
(x=4] 7Y logs(x2+5x+6)—120 [x<—5V x=>0]
[—g <x£—1] log(2x — x?) <log(x— 2) [impossibile]




GONIOMETRIA

VERO O FALSO?
s
a. Ilseno di un angolo orientato & un segmento.

b. Sesina < 0ecosa <0, allora il lato termine
di o appartiene al quarto quadrante.

e. Secosa > 0, allorasina > 0.
d. Secosa > cos B, allora a > B.

KEZ3 vero o FaLsO?
a. Se—1<cosa=<1l,alloral <cos?a < 1.

. . T
b. Se sina = cos @, allora puo essere solo a = i

=] [
FIEE] =]

circonferenza
goniometrica

y
sina
a >
Olcosa |1 x
oS =Xg

sina=y

[v] [£]
[v] [F]

c. Sesina=— g , allora il lato termine di a appartiene al terzo quadrante oppure al quarto. [v][F]

. . 5
d. Non esiste nessun angolo @ per cui cosa = e

[v] [F]

Utilizza i dati nelle figure per determinare i valori richiesti.

3cm
sina= sina=

cosa= cosa=

Semplifica le seguenti espressioni.

ErT) 2sina(3cosa+4sina) + (sina — 3cosa)?
EI™Y (1 +sina)?+ (2 — cosa)? — 2(sina — 2cosa)

(asin ¢ —2cos @)%+ (acosa + 2sina)?— 4+ @sin2>7
2

ET”] vero o FaLsO?
- . T
a. tana non esiste solo per x = 5+ 2km.

b. Se a = 120° allora tana < 0.
c. Se 0 =<a <360° tana = 0 solose a =0.
d. Ser < a < 3-,allora tana > 0.

e. Non esiste nessun angolo per cui tana = 10.

2cm
sina=

cos B =

[v] [F]
[v] [F]
[v] [F]
[v] [F]
[v] [F]

@
A B
=GB
sin o = =%
cosa =28
AC
9]
(6]
[247]
y




Semplifica le seguenti espressioni utilizzando le relazioni fondamentali della goniometria.

_ 1
_smatan(1+cosa(1 sin o) + tan & cos’a [cosa
sin®a —sin @ sin’a
Bl T osa TRanating [2 tan @]
tana _ tan?a+1 .
=" _sina cos’a ttanacosa cos [sina]
cosla 1—sina 1 -
=== _1—cos’a tana+ =g sin®a [—tan o]
i3 (sin & + cos @)* — 2 tan @ cos’a + 2sin*a — 1 [2sin? ]
ANGOLI PARTICOLARI
T T T T 3
a 0 6 4 3 2 e 2™
1 V2 V3
sina 0 - - — 1 0 —1
2 2 2
V3 V2 1
cos o 1 o 0 —1 0
2 2 2
tan o 0 % 1 V3 7 0 i
cot a A V3 1 % 0 A 0
Calcola il valore delle seguenti espressioni.
237 | 511130" (tan45° + cos60°) [—1] (tanO —2sin %)2 [2]
sin = + cos & — cos - V3 tan 30° + V3 tan60° 10
6 6 3 3 3
EI' 3 tan 0° + 4cos 30° sin 60° — \/2_cos 45° — 6sin 90° [—4]
@ _sm 3 + sinm + cos & 3 +sin & 6 cos% [1]
@ 72(:05 ﬁ (1 +sin—;- ) V3 tan g" 25111% [—2]
_E_:!_ cos"‘ ésm%f%ms%ftaﬂg [\24_8
@ _4511‘1 5 —3(5111 ¢ Tcos3 ) 25in%+cos'x [-V3]
l o \/_ 2 o o ﬁ Gl o é 2 o
246 | 3 €os 09+ V3 sin 60° + 4cos 90° — 5™ cos 45° — 2cos 60° — 5 sin 90 [-1]

- e




ANGOLI ASSOCIATI

| FONDAMENTALI * m
Angoli associati ed espressioni

Semplifichiamo I’espressione sin(%n s a) cos(a+m) — cos(% + a) sin(m — @).

O Individuiamo gli angoli associati e le formule utili.
L’espressione contiene gli angoli associati:

3 T :
T a ol (o 2 0 T—0, Per ricavare le formule, senza memorizzarle:

* rappresenta a eil suo associato sulla

v . M43
Per esempio, ricaviamo s1n(—2—7t = a).
circonferenza goniometrica;

3

y * evidenzia il segmento obiettivo dell'angolo
associato;
sin(%—'rr B a) =—cosa [3._ * trova un segmento congruente a esso per o;
War¥ s _ * scrivi la formula, prestando attenzione ai
Ocosa X seghi.
O
4> 13
sin —2-‘1T = 0.)
Le altre formule utili sono:

cos(a+ ) =—cosq; cos(% + a) =—sinQy sin(m — @) = sina.

O Sostituiamo nell’espressione e semplifichiamo.
sin( g T— a)cos(a + ) —cos( 72[ + Ct)sin(:rr —a)=
—cosa(—cosa) — (—sina)sina = cos’a + sin’a = 1

-
prima relazione fondamentale

Semplifica le seguenti espressioni.

01
£

d8:3:0:84

cos(— a) + cos(360° — a) + cos(180° — a) — cos(180° + a) [2cos o]
tan(— a) + tan(180° — a) + tan(360° — ) — tan(180° — @) [= 2 tan ]
sin(2w — a) + 2cos(m+ ) + 35111(% - (1) —cos(—a) [— sin a]
5in(90° + a)tan(— o) + sin(90° + a)cot(90° — o) [0]
sm(% + a)cos(:rr —a)— cos(% - a)sina + tan(% - Ot) [cota —1]
ta.n(*a)cos(:r[+a)*cos(%rr+a)*cot(%ﬂx) [tana]
cos(%Jr Cz)cota+251n(%— a)+cos(7r+ a) [0]
tan(a + m)cot(m —a) + sin(—o:)tan(aJr%) [-1+cosa]

s . A




FORMULE GONIOMETRICHE

FORMULE DI ADDIZIONE

IEB Calcolassin 75° tan 75° e cos 15°.

Formule di addizione e sottrazione
*sin(a = B) = sina cos B £cosa sin B;
e Possiamo scrivere 75° = 30° + . ¢ cos (a =) = cosa cos B =sina sin B
Applichiamo le formule di addizione del seno e della stan(a=B)= M_
tangente: 1+tanatanf
o~ RN /3
sin(30° + 45°) = sin 30° cos 45° + cos 30° sin 45° = % ¥ ‘23 V2 = 8.
_~v’_ + /2 2
o: s tan  +tand5® _ 3 _ V343 _12+6V3 _ -
3 razionalizziamo
® Calcoliamo ora cos 15°. Possiamo scrivere: 15° = 45° —
Per la formula di sottrazione del coseno:
co0s(45° — 30°) = cos 45° cos + sin 45°sin 30° = — lf + Lzz— - 1_ = 3

Applicando opportunamente le formule di addizione e sottrazione, calcola le seguenti funzioni goniometriche.

n sin 15°%; cos135% tan 150°. [ L Z Ve s — \22 s — %
n sin105°; sin 165% tan"l's‘z“n. [\21-\6; \62\2;2+\3
. .. o ) . V2-V6 —V6-V2 —-V6-V2
p sin 195°; cos165% sin 285°. [ i ; ) ; 7\
T o iy 2. i [\2—\6.\2—\6._ -
_n cos 1> T3 sin 1703 tan 7. et L
FORMULE DI DUPLICAZIONE
_m per mostrare che cos2a # 2cosa. | sin20 =2 sinacosd . tan2a = 12tang
*cos20 = cos’a - sina S "tfn =
Espressioni e identita con le formule di duplicazione ar gtk Aae ok
Associa ogni espressione nella prima riga a quella equivalente nella seconda.
a. sin’a b. cos’a c. sinacosa d. sin’a — cos’a
1. sin2q 2. —cosda 3, 1—cos2u a. 1+ cos2a
2 2 2
Semplifica le seguenti espressioni.
20 cos2a+sin2a-tana I 57 | cos2a—% [—1]
70 cos2a+sin2a+2sin’a [(cos o + sin a)?] _SIn20___ g [0]
- — 1+ cos2a
: . 2 1—cos2a
_E! tan2a - (1 +tana) - cota [lftano:] .[::l_lJrcosZa‘COta [tan ]

78 cos2a —sin 2a + (sin a + cos @)? [2cos’a]  WEW sin?(2m — @) + cos? (21 + a) + sin?2a — 1
= i [4sin’a cos’a]




PROBABILITAS

il Un’urna contiene dieci palline numerate da 1 a 10. Estraiamo una pallina e calcoliamo

la probabilita che questa:
a. abbia il numero 5;
b. abbia un numero divisibile per 4;

c. non abbia un numero divisibile per 4.

Poiché I'urna contiene 10 palline e ne viene estratta una sola, il numero dei casi possibili & 10.

a. Nell'urna vi e una sola pallina con il numero 5. La probabilita é: p =

b
10"
. 2 1

b. Nell'urna vi sono due numeri divisibili per 4: 4 e 8. La probabilitae: p = == —,

c. L’evento ¢ quello contrario del punto precedente: p =

Si lancia un dado a sei facce. Calcola la probabi-
lita che esca:

a. il numero 2;

un numero multiplo di 3;
un numero multiplo di 5;
un numero multiplo di 8;

o 2o vw

un numero inferiore a 6.

IR OO (U (" S
a) 6‘b) 3,L) 6,d)O,c)Gl

W

1 4

5 5i

EES Un’urna contiene 4 palline rosse, 3 nere e 13 ver-
=77 di. Viene estratta una pallina.

Calcola la probabilita che:

a. esca una pallina nera;

b. esca una pallina rossa;

c. esca una pallina verde;

d. non esca una pallina rossa;
e. esca una pallina gialla.

In un cassetto ci sono 15 magliette: 2 bianche, 5
rosse, 3 azzurre e le restanti di altri colori. Se si sce-

glie a caso una maglietta, calcola la probabilita che:
a. non sia bianca;

. 13 8
b. sia rossa o azzurra. a) 5 b) 15 J

1l sacchetto della tombola contiene 90 numeri.
Viene estratto un numero.
Calcola la probabilita che esca:

a. un numero maggiore di 50;

b. un numero con due cifre uguali;

c. un numero con due cifre diverse;
d. un numero multiplo di 4;

e. un numero primo inferiore a 20.

4 4 73 .11 4
) 53b) 7539 555 d) 455 €) 43

Calcola la probabilita che, nel lancio di un dado,
non esca:

a. il numero 5;
b. un numero maggiore di 5;
c. un numero minore di 5.

L%

Abbiamo un mazzo di 52 carte. Viene estratta
una carta.

Calcola la probabilita che esca:

a. una carta di picche;

b. una figura;

¢. una carfa rossa.




EZ3 Nella rubrica di un cellulare ci sono 20 nomi; di
=™ Qquesti 8 iniziano con la lettera A, 5 conla C, 4 con

laMe 3 conlaN. Sisceglie un nome a caso a cui

mandare un SMS.

Calcola la probabilita che:

a. esca un nome che inizia per C;

b. esca un nome che inizia per N;

c. esca un nome che inizia con una vocale;

d. escaun nome che inizia con una consonante.
b) 21) $c) 2 ;d) 3

5 5
X8 1n una classe di 24 alunni ci sono 14 maschi e 10
-_— - L . .
femmine. L'insegnante di matematica estrae a
sorte un nome per l'interrogazione. Calcola la
probabilita che:

1
:1)4

a. ciascun alunno ha di essere estratto;
b. I'alunno estratto sia femmina;
c. l'alunno estratto sia maschio;

d. ciascun alunno ha di non essere estratto.

1 5 7 23]

a) 24 : b) 12 3€) 12 1 d)

]
=S

EZ3 Determina la probabilita che, estraendo una car-
ta da un mazzo di 40 carte, essa sia un tre oppure
una carta di spade. 13 I

40

EZ) Si estrae una pallina da un’urna che contiene 8

= ™" palline bianche, 10 verdi, 12 rosse. Indica gli
eventi contrari dei seguenti eventi e determina le
relative probabilita.

E, = «esce una pallina verde o rossa»;
E, = «esce una pallina rossa».

4
1

"5

a

|

EZ3 Calcolala probabilita che lanciando un dado non
=7 escanoil5eil6. IZI
3

EZJ rest Abbiamo undado a4 facce, recanti i nume-

== 7Til,3,5,7 e un dado a 8 facce, recanti i numeri
2, 4,6, 8,10, 12, 14, 16 (per ciascun dado tutte le
facce hanno la stessa probabilita di uscire). Qual
¢ la probabilita che, lanciandoli contemporanea-
mente entrambi una sola volta, si ottenga come
somma 117

(a]
(c]

92}
o

of,
[e]1

(Giochi di Archimede)

Ea Un'urna contiene dieci palline numerate da 1 a 10. Caleoliamae la probabilith che:
a. estraendo conseculivarmente 2 palline, rimeftendo ogni volta la pallina estratta nell'urna, si abbiano due

nurmerl primi (evento E);

b. estraendo consecutivamente 3 palline, non rimettendo ogni volta la pallina estratta nell'urna, si abbiana

due numerd primi e un numero non prime (evento F);

e. estriendo contemporanearenie 3 palline, esse siano 2 palline con un numero inferiore a 5 e una con un

numero maggiore o uguale a 5 (evento H).

a. | casi possibili sono tutti i modi in cui possono presentarsi due dei dieci numeri, anche ripetuti, in
quanto dopo ogni estrazione la pallina viene rimessa nell'uena e quindi pud essere estratta di nuove.
Pertanto il numero dei casi possibili & Dy, ; = 10° = 100,

I casi favorevoli sono tutti § modi in cui possono presentarsi, anche con ripetizione, due dei quattro
numeri primi {2, 3, 5, 7}. Pertanto il numero dei casi favorevoli & D), = 47 = 16.

b. I casi possibili sono tutti i modi in cui possono presentarsi tre dei dieci numeri, ma ogni numero, non
venendo reimmesso, pud presentarsi una sola volta; il numero dei casi é Dy ;= 10-9-8 = 720.
Contiamo come casi favorevoli i gruppi formati da due numeri primi ¢ un numero non primo, considerando
tutti i modi in cui si possono presentare: Dy, Dy, - P =(4-3)-6-3=216.

. I casi possibili sono tutti i modi in cui si possono estrarre tre palline, e, essendo I'estrazione contem-
poranea, non ha alcuna rilevanza I'ordine dell’estrazione. Pertanto il numero dei casi possibili é:

(lo)- 109°8 _ 120.

I casi favorevoll sono tutti i gruppi formati da due delle quattro palline aventi un numero inferiore a 5
¢ da una con un valore maggiore. Pertanto il numero det casi favorevoli e la probabilita cercata sono:

(3)-6=42-6=36 p=185=135-




latte, 10 fondenti e 2 al liquore. Si prendono con-

EZB In una scatola di cioccolatini ne sono rimasti 4 al @ [Tl Si lancia un dado tre volte. Calcola la probabilita
~ degli eventi A = «non esce mai 4» e B = «esce 4

secutivamente due cioccolatini a caso. Calcola la almeno una volta». | L |
biabilitd che: 216° 216

probabilita che:

a. siano entrambi fondenti; IZB Unascatola contiene 12 palline bianche, 13 rosse,

e Syerdi.
Si estraggono contemporaneamente due palline.
1 Calcola la probabilita che siano:

b. non siano al liquore;

c. siano entrambi al latte.
3 .. 91

£ib)5iie

3) 120 ) 20 a. entrambe rosse;

, . . . b. almeno una bianca;
Il Un’urna contiene cinque palline numerate da 1 a )
5. Si estraggono consecutivamente due palline, c. unasola bianca;
rimettendo la prima pallina estratta nell’'urna. d. nessuna verde.
Calcola la probabilita che: a) 26
a. escano due 5; M

94

4 . 72 .90
b) 1253 145"”29'

b. escano due numeri pari; . f
PR 73 Silancia dieci volte una moneta. Calcola la pro-

c. esca prima un numero pari e poi uno dispari;  ®== 115t che non esca maitestaela probabilita che

d. escano un numero pari e uno dispari. esca almeno una volta. I 1 1023
8) 2530 3539 3579 35

Da un mazzo di quaranta carte se ne pescano due
con reimmissione. Calcola la probabilita che al-
meno una delle due carte sia una figura. ~ [0,51]

[} Si gettano contemporaneamente due dadi. Cal-
cola la probabilita che le due facce:

a. siano due numeri uguali; ) ) L
A g EZ3 Lanciando 4 dadi, calcola la probabilita che:
b. siano due numeri dispari; L

: B a. abbiano tutte le facce uguali;
c. siano due numeri primi;

d. siano un numero pari e I'altro dispari.

R op e e o &
I“)s’l’)4’°)4'd)2

b. abbiano 4 facce con il numero 2.

I T silanciano due dadi, uno dopo altro. Quanti sono i casi possibili? Quanti sono i casi in
cui entrambe le facce presentano numeri pari?

Rispondiame alla prima demanda. Ogni dado ha & numeri ¢ in un lancio lo stesso numero si pud pre-
sentare in entrambi i dadi. Abbiamo quindi delle disposizioni con ripetizione. Tutti i casi che si possono
presentare sono:

D, = 6 = 36. D=

Per la seconda domanda, abbiamo v = 3 ¢ k= 2, [ casi in cui le due facce sono entrambe pari sono:

Hy:t: 3l= 9

Indica quanti numeri di tre cifve, anche ripetute, si possone formare con gli elementi del seguente insieme:

A=1{3,56,7 8} (125

Inun'urna ¢i sone dieci palline numerate da 1 2 10, Per tre volte si estrae una pallina, rimettendola ogni volta
dentro 'urna. Calcola le possibili terne ordinate che si possono ottenere, [1000]

Cruanti codicd a einque cifre st possono formare con le cifre decimali da 1 a 9% [559 049)

1
]
[

Trova quanti codici a cingue cifre si possono formare con le cifre decimali da 0 a 9, sapendo che la prima cifra
non pud essere 0. [20 000]

Indica quanti numeri di tre cifre, anche ripetute, si possone formare con gl elementi del seguente insieme,

A=1{0,3,5.6,7, 8} (180}




| 62 | Calcoliamo in quanti modi si possono mettere in fila tre bambini e quattro bambine,
prima nel caso in cui non importi lordine col gquale s dispongono maschi ¢ lemmine, € poi nel caso in cui
prima vi siano tutte le femmine ¢ poi tutti i maschi.

Se non importa l'ordine, non ¢'é distinzione fra bambini e bambine: dobbiamo considerare le permutazioni
di 7 elementi:

Pensnfn=-1)(n=-2y-...-1
P, =71 = 5040, " mr=1)(n-2)

Mel caso in cul il gruppo delle femmine preceda quello dei maschi dobbiamo considerare che a ogni permu-
tazione semplice del primo gruppo si associa una permutazione semplice del secondo gruppo, Il numero
delle possibilita é:

Py Py=41-31=24.6= 144,

m A una gara partecipano ofto concorrenti. In quanti modi pud presentarsi la classifica finale? |40 320]
| ———

EIB In quanti modi si possono distribuire nove premi a nove bambini? [362 B80]
E Quanti numeri di dieci cifre diverse si possono scrivere con le diedd cifre decimali? [3265920]

Calcola quante sigle, di sette elementi tutti diversi, si possono scrivere con le cifre dell'insieme A = {1, 2, 3} e
le lettere dell'insieme B = {a. Iy, ¢, d}, sapendoe che le cifre precedono le lettere, [144]

Probabilita della somma logica o unione di due eventi
In un sacchetto ci sono 16 gettoni: 7 di forma quadrata (3 rossi e 4 verdi) e 9 di forma circolare (4 rossi e 5
=" verdi). Indica qual & la probabilita di estrarre a caso un gettone:

a. verde oppure quadrato rosso; b. rosso oppure circolare.

COMPLETA LO SVOLGIMENTO

a. Glieventi E; = «estrazione di un gettone verde» ed E; = «estrazione di un gettone quadrato rossos sono
icompatibili, perché un gettone non pud essere contemporaneamente verde e quadrato rosso.
I casi possibili sono 16, quindi:
. 9
PE) =g pEI="{g.

Allora p(E\UE;) = p(E)+ p(E) = 16+ e = 6 = 1

b. Gli eventi E; = «estrazione di un gettone rosso» ed E, = «estrazione di un gettone circolare» sono compa-
tibili, perche un gettone pud essere contemporaneamente rosso e circolare, | casi possibili sono 16, quindi:

7, 9
plE) = 16 * p(Ex) = 16"
Calcoliamo p(E, N E,), dove i casi favorevoli sono i gettoni rossi e circolari:
p(ENE;) = ST
La probabilita che si estragga un gettone rosso oppure circolare é:

P(EUED =p(E) +p(E) — pENE) =5+ 15— & =1




EZ3 Un cassetto contiene 18 calzini verdi, 6 azzurri e

=" 4 fucsia. Calcola la probabilita che, estraendone
uno a caso, questo sia verde o fucsia. I 11
18
4

EEN Calcolala probabilita che lanciando un dado esca
=" un numero minore di 5 o dispari. ; I
Un’urna contiene 20 palline numerate da 1 a 20.
=" “Calcola la probabilita che, estraendo una palli-
na, esca un numero:
a. pari;
b. multiplo di 8 o maggiore di 17;
c. dispari o minore di 7.

1 1 13
a) ?; b) I:C) :-2*0*

EEB Una scatola contiene cioccolatini, caramelle e
=™ liquirizie. Sapendo che i cioccolatini sono il dop-

pio delle liquirizie e le caramelle sono i % delle

liquirizie, calcola la probabilita di prendere a caso
un cioccolatino o una caramella. | 7 I
9

Prodotto logico di eventi Attivita interattiva

KL 1n una busta ci sono 28 figurine numerate da 1 a
=" 28. Calcola la probabilita di estrarre a caso una
figurina con numero dispari o multiplo di 4. [ 3 ]

EEB Estraendo una carta da un mazzo di 52, calcola la

probabilita che:

a. sia un tre o una figura;

b. sia un cinque o una carta rossa;

¢. non sia né un quattro né una carta di cuori.

xqz'“’nl

EZB 1n uno scaffale ci sono 12 DVD, 20 CD e 14 libri.

4
?) 137

=" Prendendo un oggetto a caso, qual ¢ la probabili-
ta di prendere un CD o un libro? 17 l
23

EZD Si estrae una carta da un mazzo di 52 carte. Cal-
=77 colala probabilita che la carta:

a. sia unre o un sette;
b. sia un re o una carta di picche;
c. sia un asso o una carta di picche o una fi-

gura. a) % b) %;c) %
LB Calcola la probabilita che, lan-
=" ciando un dado, si verifichi
almeno uno dei due eventi:
E, = «numero dispari»; -
E, = «numero minore di 4». I 3 ]

-» Teoria a p. 1045

Da un’urna che contiene 6 palline rosse, 3 bianche e 5 nere estraiamo consecutivamente due palline, senza
rimettere la prima estratta nell'urna. Calcola la probabilita che:

a. le palline siano entrambe rosse;
b. la prima pallina sia bianca e la seconda nera;

c. almeno una pallina sia rossa.

COMPLETA LO SVOLGIMENTO

In ognuno dei tre casi gli eventi sono dipendenti perché la prima pallina estratta non viene rimessa
nell’'urna.
Indichiamo con R, B e N le estrazioni di palline rosse, bianche e nere, con il pedice 1 la prima estrazione e
con il pedice 2 la seconda.
a. R,NR; = «la prima pallina estratta ¢ rossa e la seconda & rossa».

palline rosse /palline rosse rimaste
P(RINR)=p(Ry) p(Ra|R) = 15 15 = o1

\palline rimaste nell'urma




palline bianche \3

p(BINN,)=p(B)-p(N:|B))= 55— =

\ palline rimaste nell'urna

15
182

c. «Almeno una» ¢ I'evento contrario di «nessuna».

b. B;N N; = «la prima pallina estratta ¢ bianca e la seconda & nera».

” palline nere

R, N R, = «la prima pallina estratta non é rossa e la seconda non é rossa».

palline non rosse \

P(E NR,) = P(El) P(Ez EI} =

14

13 ~ 13

4

/palline non rosse rimaste

b TP
palline rimaste nell'urna

La probabilita che almeno una pallina sia rossa é:

9

= = 4

Antonio pesca tre carte da un mazzo di 40. Qual ¢

la probabilita che abbia in mano tre re? [ 1 I
2470

Una moneta viene lanciata tre volte di seguito. Al
primo lancio esce testa.

Calcola la probabilita che:

a. esca testa al secondo lancio;

b. esca croce al terzo lancio;
c. non esca mai croce. a) %; b) é_; d %I

Un’urna A contiene 3 palline rosse, 2 bianche e 5
nere, mentre un’urna B contiene 6 palline bian-
che e 10 nere.

Estrai una pallina da A e una da B e calcola la
probabilita che:

a. siano entrambe nere;
b. siano una rossa e una bianca;
c. non siano entrambe bianche.

IO S
%) 767 0) 3573 9) 0

Da una scatola contenente 4 palline bianche, 3
nere e 3 rosse vengono estratte consecutivamente
2 palline, senza reinserimento della prima nella
scatola. Calcola la probabilita che siano:

a. entrambe nere;

b. una rossa e I'altra non rossa;

c. nessuna bianca;

d. almeno una rossa.

) 153b) 1539) 334) 73

Un’urna contiene 20 palline numerate da 1 a 20.

Calcola la probabilita che, estraendo consecuti-

vamente due palline, senza rimettere quella

estratta nell’'urna, esse siano:

a. due palline con un numero pari;

b. una con un numero pari e l'altra con un
numero dispari;

c. due palline con un numero primo.

10
a) ; b) 19

14

©) 95




Quanti numeri di tre cifre tutte diverse si possono costruire con gli elementi dell'insieme
A={4,5, 6,7, 8}2 Quanti sono i numeri che cominciano con la cifra 82

I gruppi che si possono formare sono:

Ds;3=5-4-3=60 Doy=n-(n=1)-...-(n-k+1), con1sksn
(% Yaatie By Gt o 5

Otteniamo i numeri di tre cifre tutte diverse che cominciano con la cifra 8 formando tutti i gruppi di classe
2 senza utilizzare questa cifra, e poi ponendo la cifra 8 davanti a ognuno di essi:
D,=4-3=12

Oppure applichiamo il «metodo delle possibilita», tenendo conto che al primo posto abbiamo una sola
possibilita data dalla cifra8:1-4-3 = 12.

Calcola quanti numeri di quattro cifre diverse si possono formare con le nove cifre dell'insieme A = {1, 2, 3,
4,5,6,7,8,9}. (3024]

Quante parole, anche prive di significato, si possono formare con tre lettere diverse scelte fra le seguenti?
a;e; ¢ d; n. [60]

Un’azienda deve assumere tre diplomati da collocare in tre diversi uffici: amministrazione, contabilita, com-
merciale. Ha a disposizione venti curriculum di persone aventi i requisiti necessari. In quanti modi puo essere
fatta la scelta? [6840]

Piu persone che sedie In  JPZ@l Una polisportiva ha organizzato una lotteria
quanti modi diversi cinque persone,suungrup- = benefica con cinque premi diversi in valore. Ha
po di otto, possono sedersi sulle cinque sedie in venduto ottanta biglietti. In quanti modi si pos-
figura? [6720] sono avere i vincitori? [2 884 801 920]

EZ3 Calcola quante parole, anche prive di significato,
=" “si possono scrivere con quattro lettere diverse
dell'insieme A = {a, ¢, i, 0, m, r, t}, in modo che
le parole comincino tutte con «me». [20]

FZB A untorneo di calcio partecipano sedici squadre.
""" "Quante partite si devono effettuare fra girone di
andata e di ritorno, sapendo che tutte le squadre
si devono incontrare? [240]

30 | Titolari in campo Un alle-

natore di calcio ha a disposizione quattro attaccan-
ti, sei centrocampisti e cinque difensori. Ha scelto
di giocare con il modulo 4-3-3, che prevede quattro
difensori, tre centrocampisti e tre attaccanti, ma
non ha ancora scelto i giocatori titolari. Quante
formazioni potrebbe schierare, sapendo che ha a
disposizione anche tre portieri? [1036 800]

Calcola quante sigle di cinque elementi, tutti
diversi, si possono formare con le ventuno lettere
dell’alfabeto italiano e le dieci cifre decimali,
sapendo che i primi tre posti devono essere occu-
pati dalle lettere e gli ultimi due dalle cifre.

[718 200]

In quanti modi un’associazione di 40 soci pud
costituire un comitato direttivo composto da
presidente, vicepresidente, segretario?  [59280]

Avendo a disposizione sei atleti per la gara di
staffetta 4 X 100, in quanti modi possiamo stabi-
lire la successione ordinata degli atleti che corre-
ranno durante la gara? [360]




P Permutazioni con ripetizione Attivith interattiva = Teoria a p. 1000

[ELd Hai dieci palline di cui cingue nere, tre rosse, due gialle. Caleola:
a. in quanti modi si pessono disporre in fila;
b. gquante sono le sequenze nelle quali le palline glalle ecenpano i primi due posti;
c. in quanti modi si possone disporre in maniera che le palline di une stesso colore siano tutte vicine.

COMPLETA LD SWVOLOIMENTO

a. Sono le permutazioni di 10 oggetti con 5, 3 e 2 oggetti ripetuti: d
hk.d o
_ 3628800 P TR

=067 = 2520.

b. Sono tutte le permutazioni di 8 oggetti con 5 e 3 oggetti ripetuli, che si accodano alle due palline gialle
che occupano i primi due posti:

8 40320

=S 1206 %

€. Sono tutte le permutazioni semplici che possiamo fare con i gruppi dei tre colori:

— _:6.

Calcola quanti anagrammi, anche senza significato, si possono fare con le parole:

MENTE. S5TES5A e TRATTATIVA. [60; 120; 25200]
m Una moneta viene lanciata otto volte. In quanti modi si pud presentare una sequenza che contiene sei leste e
=== due croci? [24]

In uno spettacolo, sul palcoscenico si devono disporre in fila sei ballerine e quattro ballerini. In quanti modi
si possono disporre gli artisti, dovendo solo distinguere le posizioni di maschi e femmmine? [210]

What is the number of different 7-digit numbers that can be made by rearranging the digits

of 30533547 (Note that this includes the given number, and that the first digit of a number is never 0.)
(USA Lehigh University: High School Math Cotest)
[360]

Problemi con le combinazioni semplici
Un'urna contiene nove palline numerate di cui sei rosse e tre bianche. Si estraggono contemporaneamente
== cinque palline. Calcola quanti gruppi diversi si possono avere di:

a. cinque palling d. tre palline rosse ¢ due bianche;

b. cinque palline tutte rosse; e. due palline rosse e tre bianche.

¢. quattro palline rosse e una bianca;

COMPLETA LO SVOLGIMENTO

a. Poiché non interessa 'ordine, dobbiamo calcolare le combinazioni semplici che si possono fare con le
nove palline prese cinque alla volta:

| f)-ragen a(

b. Dobbiamo calcolare le combinazioni semplici che si possono fare con le sei palline rosse prese cinque
alla volta:

c.,d., e. Otteniamo il numero di tutti i gruppi di k = 4, 3, 2 palline rosse e (5 — k) = 1, 2, 3 palline bianche
con il prodotto delle singole combinazioni relative a ciascun colore:

. =(56)=_()=423=us
Gl ‘=(§}-(;)=§i%'—i-3=ao;
o (O ()51 s




Osservazione. I| numero totale dei raggruppamenti di tipo b, ¢, d ed e & 126, ossia & uguale al numero delle
combinazioni di nove palline prese cingue alla volta, tipo 8. Questo perché per un raggruppamento di cingue
palline non <i sono ulteriori possibilita per le combinazioni dei colori.
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Quante cinquine si possono fare con i novanta numeri del lotto? [43 949 268]
Quanti terni e quanti ambi si possono fare con i novanta numeri del lotto? [117 480; 4005]
Calcola quante sono le cinquine che contengono due numeri prefissati. (109 736]
Calcola in quanti modi si possono estrarre quattro carte da un mazzo da quaranta. [91 390]
In quanti modi si possono estrarre cinque carte di fiori da un mazzo di cinquantadue carte? [1287]
In quanti modi si possono estrarre cinque carte nere da un mazzo di cinquantadue carte? [65 780]

Calcola in quanti modi si possono estrarre cinque carte di fiori o cinque carte di picche da un mazzo di cin-
quantadue carte. [2574]

Test Un bambino ha 10 pennarelli di colore diverso e vuole colorare un disegno in tanti modi, combinando
ogni volta solo due colori. Quante versioni del disegno puo colorare, che differiscano per almeno un colore?

[a] 100 [8] 90 [e] 20 [o] 45
Calcola quanti sono i sottoinsiemi di quattro elementi di un insieme costituito da sei. [15]

In quanti modi posso formare un campione di dieci persone da intervistare in un gruppo di trenta?
[30 045 015]

In quanti modi diversi puo essere formata una rappresentanza di tre alunni di una classe di venti studenti?
[1140]




TRIGONOMETRIA

TEOREMA TRIANGOLI RETTANGOLI

® Teoremi sui triangoli rettangoli Attivita interattiva =» Teoria a p. 863

[EW vero o FaLso? Nel triangolo rettangolo della figura si ha:

R - B
a. AB= AC cos¥. v] [F]
AC = _E_E_ Bl c-.sina
i s el . a—/c cos B
a c. BC=ABtany. [v] [F] c a \
- b- tana
S d. AC=BCsina.  [v][F] \
B C AR — RO b.cotp
e. AB B?cota. v] [F] ale O
f. AB= AC cosa. (v] [F]
3 compLETA osservando la figura. PEW vest Se in un triangolo rettangolo un cateto &
FR— B e GcoAli= b _ =" lungo 30 cm e la tangente dell’angolo a esso

sinf opposto & %, quanto ¢ lungo l'altro cateto?

(A] 50 cm

b. sina =—, atanf =

c. %=tan , a=bcot . 18cm
[e] 2em

a _ L
d. T cosl csina = L @40011




